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Mathématiques

Continuité

— Définition de la continuité. Continuité à gauche et à droite.
— Opérations sur les fonctions continues.
— Prolongement par continuité.
— Caractérisation séquentielle de la continuité.
— Continuité et parties denses.
— Théorème des valeurs intermédiaires : existence de solutions, image d’un intervalle.
— Théorème des bornes atteintes.
— Une fonction continue injective sur un intervalle est strictement monotone.
— Théorème de l’homéomorphisme (une fonction continue strictement monotone sur un in-

tervalle induit un homéomorphisme sur son image).

Démonstrations de cours :
— théorème des valeurs intermédiaires (première version, preuve par dichotomie) ;
— une fonction continue sur un segment est bornée et atteint ses bornes ;
— si J est un intervalle, si g : J → R est croissante et si g(J) est un intervalle, alors g est

continue (voir la démonstration du théorème de l’homéomorphisme).

Bien entendu, l’examinateur peut demander l’énoncé de tout résultat du cours.
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